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A. KIEN THUC TRONG TAM
I. Pai s6
- Phuong trinh va hé phuong trinh bac nhét hai an.
- Phuong trinh va bat phuong trinh bac nhat mét an
- Giai bai toan bang cach 1ap hé phuong trinh, phwong trinh, bat phuong trinh.
- Can thirc bac hai ciia mot biéu thire dai sb
- Rat gon biéu thirc chira cin va cac cau hoi phu lién quan
I1. Hinh hoc
- Ti s6 lwong giac ctia goc nhon va cac ing dung
- Hé thtrc vé canh va goc trong tam giac vuong
- Budng tron. Vi tri tuong dbi cua duong thang va duong tron
- Tiép tuyén cia duong tron. Tinh chat hai tiép tuyén cat nhau
- Géc & tam, goc ndi tiép
- B§ dai cung tron, di¢n tich hinh quat tron, dién tich hinh vanh khuyén
B. BAI TAP THAM KHAO
I. PAI SO
Dang 1: Giai phwong trinh — hé phwong trinh — bat phwong trinh
Bai 1: Giai cac hé phuong trinh sau:
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Bai 2:

2x+y=m (1)
3x=-2y=5 (2)
duy nhat (x;y)ma x>0;y <0

1) Cho h¢ phuong trinh { (V&i m 1a tham s6 nguyén). Xac dinh m dé hé c6 nghiém

e o . ‘ {X+y=3m—1 D A\
2) Vi gia tri nao cua m thi hé phuong trinh (V61 m 1a tham s0) ¢6 nghiém duy
2x+y=2 (2)

nhat (x;y) thoa min 2x* —y* =2
Bai 2:

1) Cho duong thang (di): y=x+3; (d2): y=2x—1; (d3): y =3mx+4. Tim m dé ba duong thang
(d1); (d2); (d3) déng quy q ,

2) Cho duong thang (d): y =ax+b. Tim a,b d€ (d) di qua diém A(1; 3) va B(— 1; 2)

3) Cho (d): y =(m+1)x—2m+3. Tim diém c6 dinh ma (d) ludn di qua v&i moi m
Bai 3: Giai phuong trinh:
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Bai 4: Giai bat phuong trinh:
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Dang 2: Cin thirc bic hai — rit gon biéu thic chira ciin va cac cAu héi phu
Bai 5: Thyc hién phép tinh:
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Bai 6: Giai phuong trinh:
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Bai 7: Cho A:L va B= 3 - \/; +2x—5\/;+10 vol x>0, x = 4.

Jx+2 Jx+2 Jx-2 x—4
1) Tinh gi4 tri ctia biéu thirc 4 khi x =36
2) Chung minh Bz\/;_2
\/;+2

N AT 2 A
3) Tim tat ca gia tri cua x dé EZ—2

Bai 8: Cho p= X" ya po Y+l 2x 7*/;+3vc'yix>o,x¢9.
EN i3 Jxe3 9-x
1) Tinh gid tri P khi x=4

3Wx
Jx+3

2) Chung minh Q =



3) Tim GTNN cua 4= P.Q

2 ‘ 9 Jx

va B
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Bai 9: Cho hai biéu thitc 4 =

vol x>0, x #9.

1) Tinh gid tri 4 khi x =25
3-x
Jx

3) Pt P = A.B. Tim gia tri nguyén nho nhét ctia x dé P c6 gia tri 1a s6 nuyén

Vo2 o Ax 2dx+4 4
S Y O RS B PO
1) Tinh gia tri A khi x=4-2/3

Jx

Jx-1

3) Tim x dé Q = 2B: A nhan gia tri nguyén

Bai 11: Cho A:iva P
Jx -5 Jx+5 25-x
1) Tinh gié tri A khi |x+1/=2
2)RatgonM =B: A4
3) Tim 0 thye x d¢ [M|-M =0 [M|-M =0
Dang 3: Giai bai toan bang cach 1ap hé phwong trinh — bit phwong trinh
Bai 12: Minh mua hai loai hang va phai tra tong cong 165000 dong, trong d6 di bao gém 15000
dong 1a tién thué gid tri gia tang (viét tit 1a VAT). Biét thué VAT vdi loai hang tht nhét 1a 12% va
thué VAT vd&i loai hang thir hai 1a 9%. Hoi gia tién ctia mdi loai hang khi chua niém yét 13 bao nhiéu?
Bai 13: Tim hai s6 nguyén duong biét tong ctia chung bang 943, néu lay sb 16n chia cho sd bé dugc
thuong 1a 3 va s6 du 14 67.
Bai 14: Tim mot sb ty nhién c6 hai chit s6, tong cac chit s6 cta nd bang 11, néu ddi chd hai chir s6
hang chuc va hang don vi cho nhau thi s6 d6 ting thém 27 don vi.
Bai 15: Hai nguoi thg cung xay mot btrc tuong trong 7 gid 12 phut thi xong (voi vira va gach c6 cong
nhan khac van chuyén). Néu ngudi tho thi nhat 1am trong 5 gid va ngudi tho thir hai 1am trong 6 gio

2) Ching minh B =

Bai 10: Cho 4= voi x>0, x #1.

2) Chtirng minh B =

vol x>0, x #1.

NP . A 3 T . \ A A oA
thi ca hai nguoi thg xay dugc 2 btrc twong. Hé1 moi ngudi thg lam mot minh trong bao 1au thi xay

xong buc tuong?

Bai 16: Hai nguoi tho quét son mot ngdi nha. Néu ho ciing lam trong 6 ngay thi xong cong viéc. Hai
ngudi lam cing nhau trong 3 ngay thi ngudi thir nhat duge chuyén di lam cong viéc khac, ngudi thir
hai 1am mot minh trong 4 ngay nita thi hoan thanh cong viéc. Hoi néu lam riéng thi mdi ngudi hoan
thanh cong vi¢c do trong bao 1au?

Bai 17: Huong tng chién dich tinh nguyén “Mua hé xanh” dé gitip hoc sinh ving cao dén truong
thuan loi hon, hai t6 thanh nién A va B tham gia sta mot doan duong. Néu hai t6 cung lam thi trong
8 gio xong viéc. Néu 1am riéng thi thoi gian hoan thanh cia to A it hon t6 B 13 12 gid. Hoi néu 1am
riéng thi mdi to sira xong doan dudng do trong bao 1au?

Bai 18: Nha may luyén thép hién c6 san loai thép chira 10% carbon va loai thép chira 20%
carbon. Gia sir trong qua trinh luyén thép cac nguyén liéu khong bi hao hut. Tinh khdi luong
thép mdi loai can dung dé luyén duogc 1000 tin thép chira 16% carbon tir hai loai thép trén.



Bai 19: Mot ca nd chay trén song trong 8 gid, xudi dong 81km va nguoc dong 105km. Mot 1an khac
cting chay trén khuc séng do, ca nd nay chay trong 4 gio, xudi dong 54km va nguoc dong 42km. Hay
tinh van toc khi xuo6i dong va ngugc dong clia ca nd, biét van toc dong nude va van tdc riéng ciia ca
n6 khong doi.

Bai 20: Hai bén song A va B cach nhau 200 km. M6t ca nd xudi dong tir bén A dén bén B 16i
nguoc tir B tro vé A hét tong thoi gian 1a 9 gio. Biét thoi gian ca n6 xudi dong 5 km bang thoi
gian ca né nguoc dong 4 km. Tinh van tdc ctia ca n6 khi nudc yén lang va van tdc cia dong
nudc.

Bai 21 Mot 16p c6 40 hoc sinh, trong d6 nam nhiéu hon nit. Trong gid ra choi, c6 gido dua ca 16p 260
000 dong dé mdi ban nam mua mot ly Coca gia 5000 dong/ly, mdi ban nit mua mot banh phd mai gia
8000 ddng/cai va duoc cing tin tra lai tién thira 12 3000 dong. Hoi 16p c6 bao nhiéu hoc sinh nam va
bao nhiéu hoc sinh nir?

Bai 22: Ban Lan dé danh tién mua qua tdng em trai nhan dip “Quéc té thiéu nhi 1/6”. Hién tai ban
Lan di dé danh duogc s6 tién khong qua 50 000 dong gom 15 t& gidy bac véi hai loai ménh gia 5000
ddng va 2000 dong. Hoi ban Lan c6 thé c6 nhiéu nhat bao nhiéu td gidy bac loai 5000 dong ?

Bai 23: Trong cugc thi ‘ ‘D6 vui dé hoc”, mdi thi sinh phai tra 101 12 cau hoi cua ban t6 chtrc. Mdi
cau hoi gom bon phuong an, trong do6 chi c6 mét phuong an dung. Vo1 mdi cau hdi, neu tra 101 dung
thi dugc cong 5 diém, tra 10 sai bi trir 2 diém. Khi bat dau cudc thi mdi thi sinh ¢ sin 20 diém. Thi
sinh nao dat tir 50 diém tré 1én s& dugc vao vong tiép theo. Hoi thi sinh phai tra 101 dung it nhat bao
nhiéu cau thi dugc vao vong thi tiép theo?

I1. HINH HQC

Bai 24: 1) Mot ¢ot den dién AB cao 6m c6 bong in trén mat dat1a AC g

dai 3,5 m. Hiy tinh BCA (lam tron dén phut) ma tia sang mit troi tao
vO1 mat dat.

2) Trén mit bién, khi khoang cach 4B tir ca nd dén chan thap
hai dang la 250m, mot nguoi ding trén thap hai dang d6 nhin
ve phia ca n6 theo phuong CA tao véi phuong nam ngang Cx

mot goc ACx =32°. Tinh chiéu cao cta thap hai dang (lam tron
ket qua den hang phan muoi cua mét), biét AB // Cx va d) cao
tir tam mat cua nguoi do dén dinh thép hai dang 1a 3,2m.

3) Trong mot buoi tdp luyén, mdt tau ngdm & trén mat bién lan A
xuong va di chuyén theo mot duong thang tao véi mat nudc bi€n  ~~ 30~ vy mw o

mot goc 30° (xem hinh vé bén). T
a) Khi tau ¢ do sau AB = 130 m so v61 mdt nudc bién thi tau da ot ot PR F A B
di duoc quang du(mg CB dai bao nhiéu? A P S

b) Biét van toc cta tau 1a 30 km/h . Hoi tau di hét quing duong
CB trong thoi gian bao nhiéu gidy (Iam tron dén hang don vi cia

giay)?



Bai 25: 1) Hinh quat t6 mau do & hinh v& bén c6 ban kinh bang
2 dm va goc & tAm bang 150°.

a) Tinh dién tich cua hinh quat do6.

b) Tinh chiéu dai cung twong tmg v&i hinh quat tron do.

2) Bé mit trén ctia mot chiée trong c6 dang hinh tron duong
kinh 32 cm . Nguoi ta can thay ca hai mat trong. Tinh dién tich
vat li¢éu to1 thi€u can st dung

3) Hinh v& bén dudi md ta mit cét cua chiée deén led co dang
hinh vanh khuyén mau tring v6i ban kinh cac dudng tron lan
luot 1a 15 cm, 18 cm, 21 cm, 24 cm. Tinh dién tich hai hinh
vanh khuyén do.

Bai 26: Cho (O), duong kinh AB va lay M thudc (O). Tiép tuyén tai M cat tiép tuyén tai A va B cia
(0) 1an luot ¢ C va D. Pudng thing AM cat OC tai E, duong thang BM cat OD tai F. Goi I 13 trung
diém ctia CD. Ching minh:
1) 4 diém A, C, M, O cung thuéc mot duong tron
2) CD = AC + BD va tinh s6 do goc COD
3) Tt giac MEOF 1a hinh chit nhat va AB 1a tiép tuyén cta duong tron duong kinh CD.
Bai 27: Tir diém M nam ngoai dudng tron (0), ké hai tiép tuyén MA, MB véi duong tron (O) (A va
B 1a hai tiép diém). Ké duong kinh AD ctia dudng tron (O), cit AB tai H
1) Chirng minh bén diém M, A, O, B cing thudc mot duong tron.
2) Goi I 1a trung diém cta doan théng BD. Goi K 1a giao diém cta OI va MB Chimg minh tt giac
OHBI 12 hinh chit nhat va KD 14 tiép tuyén cua duong tron (O),
3) buong thang qua O va vudng goc voi MD cat tia AB tai Q Chirng minh K 13 trung diém ctia doan
thang DQ
Bai 28: Cho (O; R), duong kinh AB. Ké tiép tuyén Ax, 1y P trén Ax (AP > R). Tir P ké tiép tuyén
PM ciia (O) (M 14 tiép diém)
1) Chung minh A, P, M, O cung thuoc mot duong tron
2) Chung minh BM // OP
3) Puodng thing vudng goc voi AB tai O cit tia BM tai N. Ching minh tir giac OBNP 14 hinh binh
hanh
4) Gia sir AN cat OP tai K; PM cét ON tai I; PN cat OM tai J. Ching minh I, J, K thang hang
Bai 29: Cho duong tron (O R) va day AB khac dudng kinh. Ké OI vudng goc véi AB tai I, tiép tuyén
ctia dudng tron (O) tai A cit dudng thiang OI tai M.
a) Chirng minh: OI.OM =R?
b) Ching minh MB 1a tiép tuyén cua (O) va 4 diém A, B, M, O thufc mot dudng tron.
¢) Ké duong kinh AD cua dudng tron (O), tiép tuyén ctia duong tron (O) tai D cat duong thang
AB tai N. Ching minh MD vuoéng géc ON.
Bai 30: Cho duong tron (0) va diém 4ndm bén ngoai duong tron. Qua 4 ké hai tiép tuyén 4B, AC
dén (0) ( B,Clatiép diém)
a) ¢/m: Bén diém 4, B,0,C cung thudc mot dudng tron. Chi rd tAm va ban kinh cta dudng tron d6
b) Goi H la giao diém ctia O4 va BC, ké HK vudng goc vi AB tai K. Ching minh: O4 L BC va
OH.HA = BK.BA



¢) C/m: HK 1a tiép tuyén cua duong tron duong kinh AC va HK di qua trung diém cua doan OC .
Bai 31 Cho dudng tron (0), ¢6 ban kinh R, diém K bén ngoai dudng tron. V& hai tiép tuyén KA,
KB véi duong tron (O) (A, B 1a cac tiép diém).
a) Chiing minh bon diém K, A, O, B cuing thudc mot dudng tron
b) V€ duong kinh AC ctua duong tron (O) . Ching minh BC//KO.
¢) Chirng minh BC.KO =2R*. Tinh dién tich tam giac ABC theo R, biét OK =2R.
Bai 32 Cho dudng tron (O; R) va mot diém A sao cho OA = 2R, v& céc tiép tuyén AB, AC véi (O;
R), B va C la céc tiép diém. V& duong kinh BOD.
a) Chimg minh 4 diém A, B, O, C cung thudc mot dudng tron.
b) Chimg minh rang: DC // OA.
¢) Pudng trung tryc ctua BD cit AC va CD lan luot tai S va E. Chimg minh rang OCEA 1a
hinh thang can.
d) Goil la giao diém ctia doan OA va (0O), K 1a giao diém cua tia SI va AB. Tinh theo R dién
tich tor giac AKOS.
Bai 33: Cho duong tron (O;R) duong kinh 4B. V& tiép tuyén Bx cua (0). Trén ciing mot nira mit
phang bd AB c6 chira Bx, liy diém M thudc (0) (M khac A va B) sao cho MA>MB. Tia AM
cit Bx tai C. Tt C ké tiép tuyén tha hai CD véi (0) (D 1a tiép diém).
1) Chtrng minh OC L BD.
2) Chtirng minh bdn diém 0,B,C,D cung thudc mot duong tron.

3) Chitng minh: CMD = CDA.
4) Ké MH vudng goc v6i AB tai H. Tim vi tri cia M dé chu vi tam giac OMH dat gié tri 16n
nhat.
MO RONG, NANG CAO
Bai 34: Hai ban An va Binh dang so vé s6 luong nhitng vién bi ma hai ban hién c6. An n6i véi Binh
rang “Néu ban cho t6i mot sd vién bi tir thi ctia ban thi toi s& c6 s6 vién bi gap 6 1an sd vién bi cua
ban. Con néu toi cho ban sb vién bi nhu thé, s vién bi cua ban s& bang %sé vién bi cta t6i”. Hoi sb

vién bi it nhdt ma ban An c6 thé c6 1a bao nhiéu?
Bai 35: Cac nha kinh té hoc duara mbi quan h¢ gitra nhiét d6 Trai dat tang x (theo °C) va murc giam
y (%) cua tong gid tri kinh té 1a mot ham s6 bac nhat Biét rang khi nhiét d6 ting 2°C, téng gia tri kinh
té giam 3%, va khi ting 5°C, tong gia tri kinh té giam 10%.
1) Xac dinh phuong trinh lién hé gitra y va x.
2) Gia sir tong gia trj kinh té ban dau cta thé gidi 1a 100.000 ty USD. Néu nhiét d6 ting thém 6°C,
tinh tong gia tri kinh té con lai sau khi da giam.
2 2
Bai 36: 1) Chox > 0;y >0 va. (\/§+1)(\/}+1)z4. Tim GTNN ctiia P=>+2 12024
y X

2) Cho a,b 1a cac s thuc thoa man (a+b—1)2 =ab. Tim GTNNcua P=a+b+

a+b
Bai 37: Giai phuong trinh

2_
2) x22:«/2—2x—\/x2—2x b) 3x—2x+3-3/5x+4+10=0

Bai 38: Cho a,b,c 1a cic s thuc duong nhé hon 2. Ching minh ring trong ba sb
1,1 -1+ L .1l tenes it nhat mot s6 16n hon hodc bang 2.
X 2-yy 2-z z 2-x




Bai 39: Mot vé tinh nhan tao dia tinh chuyén dong theo mdt quy dao tron
cach bé mat trai dat mot khoang 35 786 km, tdm quy dao cua vé tinh trung

v6i tam O Trai dat. Vé tinh phat tin hiéu vo tuyén theo mot duong thang /
dén mot vi tri trén bé mat Trai dat. Hoi vi tri xa nhat trén bé mat Trai dat

c6 thé nhan tin hiéu vé tinh nay ¢ cach vé tinh mét khoang bao nhiéu km J;
(ghi két qua gan ding chinh xac dén hang don vi). Biét rang Trai dat dugc . .
xem nhu mot hinh cau ¢6 ban kinh 6 400 km. g ‘

Bai 40: M6t manh vuon hinh chit nhat ABCD ¢6 dién tich 961 m?. Nguoi ta mudn md rong thém 4
phan dét sao cho tao thanh duong tron di qua cac diém ciia hinh chit nhat
nhu hinh v&. Biét tim dudng tron tring v6i tAm hinh chit nhat. Tinh dién
tich nho nhit cta 4 phan dat duge mé rong (két qua lam tron dén chir s6 4
thap phan thu hai).




